Priklady z logiky — 8
Petr Olmer, 24. dubna 2006

1. Pfepiste formuli (Va)(3x)(Vb)(Jy)ax = bY na dvé ekvivalentni, ve kte-
rych bude pouzit jen jeden typ kvantifikdtoru (jednou obecny, jednou exis-
tencni).

2. Prevedte na prenexni normalni tvar:
(V) (P(z) — (Vy)(Q(z,y) — ~(V2)R(y, 2)))
(Fx)A(z,y) — (B(z) = ~(Fu)A(z,u))
Pz, y) = (Gy)(Qy) — (Gr)Q(x) — R(y)))
(Vo) (Vy)(y <z — P(y)) — P(z)) — (Vo) P(x)
() P(z) — (3z)(P(z) & (Vy)(y <z — ~P(y)))
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3. Rozhodnéte, zda je teorie s jedinym bindrnim predikadtem R a s axiomy
(Vz)(Vy)(32)(R(z, 2) & R(y, 2)) a ~(Iz)R(x, x) bezesporna.

4. Rozhodnéte, zda je teorie se dvéma unarnimi predikaty R a S a s axiomem

(Vo) (Fy)(R(z) — S(y)) — (By)(Va)(R(z) — S(y)) bezesporna.
5. Dokazte

(V) Fy)(P(z,z) & P(y,y)) = P(z,y)) = (Vy)(=(Vz)(P(z,2) & ~P(y,x) & P(y,y)))
6. Dokazte nebo vyvrafte:

A(z) - (Vx)A(x)

FA(x) — (Vz)A(z)

A(z) — B(z) F (Vz)A(z) — (Va)B(x)

F(A(z) — B(z)) — ((Vz)A(z) — (Vz)B(x))

7. Dokazte logicky pravdivé formule z pfedchozich cviceni.



