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1. Dokazte: Formule A je splnitelnd, pravé kdyz —A neni tautologie.

2. Dokazte: Pokud jsou A — B i B — (' tautologie, pak je i A — C tauto-
logie.
3. Rozhodnéte, zda plati:

a. Kdyz A je tautologie a B vznikne z A nahrazenim nékterych vyskyta
atomu p toutéz formuli C, pak je B tautologie.

b. Kdyz A je tautologie a B vznikne z A nahrazenim vSech vyskytt atomu
p toutéz formuli C, pak je B tautologie.

c. Kdyz A je tautologie a B vznikne z A nahrazenim vSech vyskyti atomu
p libovolnymi (i rtiznymi) formulemi, pak je B tautologie.

d. Kdyz B; resp. By vznikne z A nahrazenim nékterych vyskytt atomu
p formuli Cy resp. Cs a C; a Cy jsou ekvivalentni, pak jsou By a Bs
ekvivalentni.

4. Pro libovolnou teorii T ozna¢me CI(T) mnozinu vSech tautologickych du-
sledki teorie T'. Rozhodnéte, zda pro kazdou teorii T' ¢i pro kazdé dvé
teorie T a S plati:

T CCUT)
Cl(CU(T)) = ClT)
T CS=ClT)CCLS)
Cl(TUS)=ClT)uClS)
5. Necht je A libovolnd formule. Ozna¢me A, (true) resp. A,(false) formuli,

ktera z ni vznikne nahrazenim vsSech vyskyt atomu p logickou konstantou
true resp. false. Dokazte, ze A — Ap(true) vV Ap(false) je tautologie.

6. Dokazte: T = A, pravé kdyz T U {—A} je sporné.

7. Necht je T' maximdlni bezespornd mnozina. Dokazte:
aTEA=AeT
b. Pro kazdou formuli A je pravé jedna z formuli A, =A prvkem T'.
c. A& BeT, pravekdyz Ae¢TaBeT
d. AvBeT, pravé kdyz A € T nebo B T



